
Compléments de probabilités

Présentation

Description
Programme (contenu détaillé) : 
- Tribu, tribu engendrée par une ou plusieurs variables
aléatoires. 
- Espérance conditionnelle par rapport à une tribu
engendrée par une partition puis par rapport à une
tribu générale. Propriétés principales des espérances
conditionnelles. 
- Vecteurs gaussiens. Propriétés principales, miracle
gaussien pour l'indépendance des coordonnées,
théorème de projection des vecteurs gaussiens,
théorème central limite multi-dimensionnel, théorème
de Cochran. 
- Inégalités classiques en théorie des probabilités :
inégalités de Markov, de Chebyshev, de Cauchy-
Schwarz et de Hölder. 
- Modes de convergence des variables aléatoires :
presque sûre, en probabilité, en loi, dans les espaces
Lp, et liens entre ces convergences. 

Objectifs
A la fin de ce module, l'étudiant.e devra avoir compris
et pourra expliquer (principaux concepts) : 
- La notion de tribu engendrée par une ou plusieurs
variables aléatoires. 
- La définition et les propriétés principales d'une
espérance conditionnelle.
- La définition et les propriétés principales d'un vecteur
gaussien. 
- Les différents modes de convergence en théorie des
probabilités, et les liens qu'ils entretiennent. 

 
L'étudiant.e devra être capable de : 
- Calculer une espérance conditionnelle par rapport à
une tribu donnée. 
- Montrer qu'un vecteur aléatoire est un vecteur
gaussien et expliciter précisément les paramètres sous-
jacents (vecteur espérance et matrice de covariance) ;
utiliser les propriétés spécifiques aux vecteurs
gaussiens. 
- Utiliser les inégalités classiques en théorie des
probabilités. 
- Montrer qu'une suite de variables aléatoires donnée
converge (ou pas) presque sûrement, en probabilité, en
loi ou dans les espaces de Lebesgue (espaces Lp). 

Liste des compétences :
1_1 : Maitriser les concepts mathématiques et les outils
calculatoires de l'ingénieur 
1_3 : Mettre en place un raisonnement scientifique
rigoureux et développer la capacité d'abstraction 
2_1 : Maîtriser les outils fondamentaux de l'ingénieur
mathématicien 
2_3 : Appréhender l'aléa et modéliser les incertitudes 

Pré-requis nécéssaires
Cours de Probabilités et Statistique (2MIC Semestre 4) 

Évaluation
L’évaluation des acquis d’apprentissage est réalisée en
continu tout le long du semestre. En fonction des
enseignements, elle peut prendre différentes formes :
examen écrit, oral, compte-rendu, rapport écrit,
évaluation par les pairs…
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Infos pratiques

Lieu(x)
Toulouse
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